الجمهورية الجزائرية الدبمقراطية الشعبية 
وزارة العربية الوطنية الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: جوان 2012 
الشعبة: تقني رياضي 
اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 04 ساعات ونصف 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموض الا 
التمرين الأول: (03 نقاط) 


1- ادرس» حسب قيم العدد الطبيعي 7» بواقي قسمة "9 على 11. 
2- ما هو باقي قسمة العدد 2011 على11؟ 
يرهن ا من أجل كل عدد طبيعي «ء العدد [20112912+ ”2011 ×4+ 4«*915"*1) يقبل القسمة على 11 


4- عيّن الأعداد الطبيعية 7 بحيث يكون العدد (2+ 27+ *”2011) مضاعفا للعدد11. 


التمرين الثاني: (06 نقاط) 


ب) عيّن طبيعة المثلث 2478 . 


7-3 هو التحاكي الذي مركزه النقطة 4 ونسيقه 2 . 


أ) عيّن الكتابة المركبة للتحاكي 7. 

ب) عيّن ى2 لاحقة النقطة © صورة النقطة © بالتحاكي ١7‏ 

ج) عيّن ر2 لاحقة النقطة 2 مرجح الجملة ((1(.)©,1-,4,1(.)8)). 
د) بيّن أن 0 مربع. 


لنقط 


4-(2) مجموعة النقط 14 من المستوي التي تحقق: 1١/5‏ - | ©31+ 244-118 


أ) تحقق أن النقطة 8 تنتمي إلى المجموعة (2)» ثم عيّن طبيعة ( 2) وعناصرها المميزة. 


ب) أنشئ المجموعة (£). 


صفحة 1 من 4 


التمرين الثالث: (07 نقاط) 
1- ۾ هي الدالة المعرفة على 18 كما يلي: *6(+4-2)+4--(*) ع 
1- کرس تيرك الد ور كر شكل رل قفر قيار 
- بين أن المعادلة 0 - ( ») ع تقبل حلين أحدهما معدوم والآخر © حيث: 1,60> © > ١1,59‏ 
3- استنتج إشارة ( ×) ع 


1ت عرهى الذالة المعرقة غل +3 كما يلى: 2 ES‏ 
1 د چ 


)٥, (‏ تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس :ها (٠‏ وحدة الطول «20). 
1- بين أن (,©) يقبل عند م وص+ مستقيمين مقاربين معادلتاهما على الترتيب 1-- برو 0= «. 
2- أ) برهن أنه من أجل كل حدد حقيقي ×: =( »)ر 
(e -2*)‏ 
ب) استنتج إشارة ( رق شكل جزل خیرات للدالة ر 
ج) احسب (1) /رء ثم استنتج» حسب قيم ٭» إشارة (2) /ر. 
3 أ) بين أن: سلب دره) يي حيث » هو العدد المعرف في السؤال 2 من الجزء 1. 
ب) استنتج حصرا للعدد (») ر (تدور النتائج إلى 10). 
ج) ارسم (©). 
4- ناقش بيانياء حسب قيم الوسيط الحقيقي «7؛ عدد وإشارة حلول المعادلة: (1+ 7)(+2- *6)-2- :2. 
5- 7 هي الدالة المعرفة على *1 كما يلي: “[(*) /] -(:76 . 
أ) احسب (2)/ بدلالة كل من (©) / و(©) /رء ثم استنتج إشارة () 17. 
ب) شكل جدول تغيرات الذالة #. 


التمرين الرابع: (04 نقاط) 

الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (0:1.7,۴). 

(5) المستوي الذي يشمل النقطة (5:2-:2) 4 و (2:1:5-)” شعاع ناظمي له. 
)0( المستوي الذي: 2-2-0 + + معادلة له. 

1- عيّن معادلة ديكارتية للمستوي .)٨2(‏ 

2- بِيّن أن المستويين (2) و( 0) متعامدان. 

3- عيّن تمثيلا وسيطيا للمستقيم (4)» تقاطع المستويين (2) و(0)- 

4- أ) احسب ,4 المسافة بين النقطة (3:3:3) × والمستوي (۶) و ,4 المسافة بين النقطة × والمستوي (0). 
ب) استنتج 7 المسافة بين النقطة × والمستقيم (4). 

5- احسب المسافة ي بطريقة ثانية. 


صفحة 2 من 4 


التمرين الأول: (05 نقاط) 
1- حل في مجموعة الأعداد المركبة ©» المعادلة ذات المجهول 2: 
4)=0+ 232 - 4()2ه+ 22+22) 
2- المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس .(o:uv)‏ 
4 » 8 .© و 2 نقط من المستوي لاحقاتها على الترتيب: 
3= رع › 1- 3= و2 › 1-13-= 2 و13 +1- د ىر 


أ) اكتب كلا من 2Z‏ ٠ء‏ و2 ء ع2 و و2 على الشكل الأسي. 
5 21-2 : 
ب) تحقق أن: 1= 28 ء ثم استنتج أن المستقيمين ( 40) و (82) متعامدان. 
Z4 Zc‏ 
2r lH.‏ 
3- ,2 العدد المركب الذي طويلته ا 5-0 عمدة له حيث 7 عدد طبيعي. 


يرل العدد الفركب المع فويبه ,2ر2 ,2 
) كنب كلمن پء رق على الشكل الجبري. 
ب) (,0) هي المتلية المعرفة من أجل كل حدد طبيعي ‏ كما يلي: | |= ,ل 
- أثبت أن المتتالية [,7]) هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول. 
- ,30 + ,34 »...2 ,34 صور الأعداد المركبة ,ل » ررك » ...2 ,لك على الترتيب. 
احسب» بدلالة #» المجموع ر5 حيث: | ,014| + ...+ |01| + | 004|- ,5. 


- جد نهاية ,ر5 عندما يؤول 7 إلى + . 


التمرين الثاني: (03.5 نقاط) 
]ةك ند 
x =6 ]7[‏ 
1- بين أن العدد 153 حل للجملة ( 5). 


نسمى ( 5) الجملة التالية: | ت × عدد صحيح (2» ×). 


| 07 ر 


x - x, =0 ]15[ 1‏ 
2- إذا كان ,× حلا ل( 8)» بين أنَ: ( * حل ل (5) ) يكافئ 
3- حل الجملة ( 8). 
4- يريد مكتبي وضع عدد من الكتب في علب» فإذا استعمل علبا تتسع ل15 كتابا بقي لديه 3 كتب» وإذا 
استعمل علبا تتسع ل 7 كتب بقى لديه 6 كتب. 


إذا علمت أن عدد الكتب التي بحوزته محصور بين 500 و 600 كتاباء ما عدد هذه الكتب ؟ 


صفحة 3 من 4 


التمرين الثالث: (04.5 نقاط) 


الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس .(0:i.j.F)‏ (2) المستوي الذي: 


2# م 
=1 رةه معلدلة كيكازتية ته ر( السقم لي لاغ = :رأ تمثيل 


3 ا 

1- تحقق أن المستقيم (2) محتوى في المستوي .)٨(‏ 
2- أ) اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (4) الذي يشمل النقطة (1:1:0) 4 و  )4:1:3(‏ شعاع توجيه له. 

ب) عيّن إحدائيات نقطة تقاطع المستقيمين (2) و (۸). 
3- بِيّن أن : 42-3-0-+3 هي معادلة ديكارتية للمستوي (0) الذي يحوي المستقيمين(2) و (۸). 
4- ( 2:م:) 14 نقطة من الفضاء. 

أ) احسب المسافة بين النقطة 34 وكل من (5) و(0). 

ب) أثبت أن مجموعة النقط 34 من الفضاء المتساوية المسافة عن كل من (2) و ( 0) هي اتحاد مستويين متعامدين (2) 

و(,) يطلب تعيين معادلة ديكارتية لكل منهما. 


AFI 
e عين مجموعة النقط (>::ز: ) 34 من الفضاء التى إحداثياتها حلول للجملة الآتية:‎ -5 
0 


التمرين الرابع: ( 07 نقاط) 
1- ج هي الدالة المعرفة على ] +:0[ كما يلي: (»)سا ط+ 4+ ”×=(×)ع حيث ۾ و 3 عددان حقيقيان. 
1- عيّن © و 3 علما أن التمثيل البياني للدالةع يقبل في النقطة (1-:4)1 مماسا معامل توجيهه 4. 


2- نضع 2-=ه و82-20. 1 
(Î‏ ادرس تغيرات الدالة م» ثم شكل جدول تغيراتها. 
ب) بين أن المعادلة 0= (+)ع تقبل حلا وحيدا © على ] +:0[» ثم استنتج إشارة () م على] »+:;0[. 
11- £ هي الدالة المعرفة على ] +:0[ ب 2-2 += زومر 
(,©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى ال لم المتعامد المتجانس (0:7.7) ( وحدة الطول «2) 
0-1 احسب () /ر ينا و (2) “ريسا ٠‏ 
ب) احسب ()”/رء ثم تحقق أن: د -0/. 
ج) استنتج إش شارة ٥ء‏ خم شكل ا ت الدالة ر . 
2- اعون ) ذا المعادلة: 2-+- ر مقارب ل (م2)؛ ثم ادرس وضعية (م©) بالنسبة إلى ( 
ب) بين أن( )٥,‏ يقبل مماسا(7) يوازي (4)؛ ثم جد معادلة له. 
ج) نأخذ 1,25= © . بيّن أن المعادلة 0-(*) ر تقبل حلين ,× و × حيث: 
7> *> 0,6 و 2,8> >27 ءثم ارسم كلا من (4)؛ (7) و(,©)- 
3- ناقش بيانياء ب قيم الوسيط الحقيقي ٠”‏ عدد حلول المعادلة: 0=( )ص2 + «(2 + ). 


صفحة 4 من 4 


محاور 


الموضوع 


الإجابة النموذجية و سام التنقيط 


امتحان شهادة ار دورة : 2012 
المادة :الرياضيات الشعبة: تقني رياضي 


عناصر الإجابة (الموضوع الأول) 


التمرين_الأول:(03 نقط) 
1( ]1[11= 19# ]و لف ]4[11= 9 [11] 
البواقي هي على الترتيب : 1» 9> 4 ٠»‏ 23 5. 22205 
2) .لدينا[2011-9]11ومنه [11] 592012 20112012 
وبما أن 402+2 ×5 -2012 فإن [4]11 = 92013 5 

3) لدينا [1]11= ”9 أي [9]11= ”9 و [3]11= ”2917 كو [4]11 - 4x9‏ 
ومنه نجد [0]11 = 20117912+ "201119 4x‏ + 301و ير4 
4 [0]11 2+ 2+ 201122 تكافئ [0]11 25+62 ... 
ومنه [28]11 ۸ 
إذن 8+ 7-114 مع #عدد طبيعي 


التمرين الثاني:(06 نقاط) 
1) تعيين ,2 و ,2: 3+21= ,2 و 1-21= ر2 
2( ) 4+21-=)24- ,»2(=) 
ب) المثلث 248 قائم في 42 ومتقايس الساقين 

3 أ) 22-3-27- 


و, 5]11 


إلا 


2 


ج( =5-4i‏ ود 
د) البرهان على أن 4801 مربع 
4) لەيا 5/مه =|„ 2- مع| > ||88| -|84+86| -|88+80- B4‏ 
ومنه 8 تنتمي إلى المجموعة(2) متو اممو ا وو fio‏ 
45 = 42 ومنه (8)هي الدائرة ذات المركز 2 ونصف القطر 4/5... 
ب) الإنشاء: (#)الدائرة ذات المركز 2والتي تشمل 8 


التمرين_الثالث:(07 نقاط) 


)1( 1( < ( +) م صل 03 4- - () م صت 1 
ع( -2)1 -(*)' م و إشارتها 


2) الدالة م مستمرة وتغير إشارتها مرتين وبما أن 0= (0) ع لان العلك ستو .فو بحل 
ولدينا 0 > (1,59) ع * (1,60) ع ومنه الحل الثاني هو يه حيث 1,60 > نه > 1,59 ... 
3 إشارة (×) م ا 1ك 


صفحة 1 من 6 


06 


تابع الإجابة النموذجية مادة :الرياضيات 


الشعبة: تقني رياضي بكالوريا دورة: 2012 
محا 5 5 العلامة 
0 ضرغ عناصر الإجابة (الموضوع الأول) ا | اممو 
(m)‏ 1(1-=)*( ر ا ومنه المستقيم ذو المعادلة1- = برمقارب للمنحني(,©) عند -. | 0.25 
0=( ×) زل ومنه المستقيم ذو المعادلة 0 - بر مقارب للمنحني ( ,©) عند + عد ١|‏ ق 
2) أ) البرهان على أن: 
)*(8 , 
Re EE REE 4 (=‏ را مت OSO) E RRA‏ 
-2x)‏ *( 
ب) إشارة ( )ر وجدول تغيرات الدالة / 20.25 
ج) 0=( ۶ ء إشارة (٭) ر 2×0.25 
1(3( 15 کے 0.25 
اله 1-ي 
ب) إيجاد حصر ل (2) كر 1101022008 ا ا ل OS‏ 
ج) رسم المنحنى ( م0): 
04,5 
0.50 


4) المعدلة تكافيء: 1+ =( ×) كر 
ومنه مه ہا ]ر[ م« لا توجد حلول 
a‏ 
ولما: 3- = 7# للمعادلة حل مضاعف معدوم 
و لما: ]2-;3-[ © 7 للمعادلة حلين من إشارتين مختلفتين 
و لما: [1-:2-[ © ” للمعادلة حل وحيد موجب 


وس | > 7 للمعادلة حلين موجبين 
E‏ 
ولما: 3-24 


1 = 77 للمعادلة حل مضاعف موجب. 
ع0 


e E MEE CTE 
3002157 esasan FF) A ¥ EF SFY O6 
o I O OOOO COC ز 7 7 7 7 7ج ة2ةز ز‎ CORTE ۸ ب) جدول تغيرات‎ 


صفحة 2 من 6 


تابع الإجابة النموذجية مادة :الرياضيات الشعبة: تقني رياضي بكالوريا دورة: 2012 


محاور 
الموضوع 


عناصر الإجابة (الموضوع الأول) 


التمربن الرابع(04 نقط 


1) 1=0- 52+ ر+ ×2- معادلة للمستوي (2) DKS SEE‏ 

2 (2;1:5-) 7 هو شعاع ناظمي ل (8) و (1:2;0) ۸ شعاع ناظمي ل ( 2) 

بما أن 0= ۸.7 فإ 177 وبالتالي (5) و (0) متعامدان 000100100 
x =2‏ 

3) 1ع 1:7 بد ا هو تمثيل وسيطي للمستقيم (4) (يقبل أي تمثيل وسيطي آخر) ete‏ 
=t‏ 2 


d=‏ و 


2 
7 5 (i (4 


ب) 4+ 42-42 ومنه عه مس ل ل ل 


5) حساب 4 بطريقة ثانية لس e‏ ( 0.25 للمحاولة + 0.50 للنتيجة ) 


صفحة 3 من 6 


مجزأة | المجموع 


04 


2<0.5 


(162 


تابع الإجابة النموذجية مادة :الرياضيات 


محاور 
الموضوع 


عناصر الإجابة 
الموضوع الثاني 


(3/:ة) ده معي مس 0 
3 +1-= 2 و =-1-N3‏ ره 
0= 4+ 2-232 

ERE A= (2i) 
ع 2 و 1+ 3 ديع‎ 3-1 


r 


2( ( 5 ,22 يوت بلقاي î‏ ا و 


نستنتج أن: 2|2 | )35 ل 


(i (3‏ 1/3 +1- د ومع و قكارة درلا ولد كته رةه رط 


ب) من أجل كل عدد طبيعي ‏ : ,= 
(,») هندسية أساسها وحدها الأول 2= ,» 56 


5, - [OM |+ [Oi | +..+ O, 
= [Lol + Z| + ...+|L,| : لدينا‎ 


FU +r Fy,‏ لود 


صفحة 4 من 6 


مجزأة 


0,5 


2<0.25 


الشعبة: تقني رياضي بكالوريا دورة: 2012 


العلامة 
المجموع 


05 


تابع الإجابة النموذجية مادة :الرياضيات الشعبة: تقني رياضي بكالوريا دورة: 2012 


محاور 
الموضوع 


عناصر الإجابة 


التمرين الثاني: (03.5) 
153=150+3[ . [15323]15 
1) لدي mS‏ ر e‏ 


xo =3[15] 


x =3]15[ . 5‏ 
و2 حل للجملة (:)معناه [6]7 - 5 


بالتالي: د حل للجملة (ء)يكافئ اس 8 5-506 
( أو إثبات صحة الالتزامين ) 
3) × حل للجملة (ء)معناه [153=0]105- × 
بالتالي: 8+ 105= × حيث ثم عدد صحيح 
4) لدينا : ( + حل للجملة و 600> «5005) معناه 5= 6. 
إذن: عدد الكتب هو 573 005 11271« 


التمرين_الثالث: (04.5) 


1 () محتوى في (ص) metale‏ 
4t‏ +1 ع x‏ 
2. أ (8 ع 0 + +1 ح ر1( يقبل أي تمثيل وسيطي آخر ) 
3= 2 
ب) (2) و (4) يتقاطعان في النقطة ذات الإحداثيات 
13._18. 5 
SA et 6 9‏ روطي 1 


3 3=0- ج4- :3 معادلة ل(0) 
4) أ) المسافة بين 14 و ()ت.. 
المسافة بين 24 و (0) kaa‏ ز [ [ز ز 0010 
ب- مجموعة النقط 14 هي نقط الفضاء (2): 4=0- 42- بر3+ ×7 
أو نقط الفضاء (,2): 2-0+ 42+ ر3+ × 
(5) و (5) متعامدان تسب 
5) المستويات () » (0©) و(,2) تتقاطع وفق المستقيم (© ... 


مجزأة 


0.75 


0.25 
0.25 


0.25 


العلامة 


المجموع 


3.50 


04.50 


صفحة 5 من 6 [164)- 


تابع الإجابة النموذجية مادة :الرياضيات الشعبة: تقني رياضي بكالوريا دورة: 2012 


9 2 , العلامة 
الموضوع عناصر الإجابة مجزأة المجموع 
التمرين الرابع: (07) 
g0 =-1 (1 0‏ و g)40=4‏ 0.50 
a=-2‏ +¢ ا 72 1010100110 ل 
2( ( م - (ع) م im g (x)= 6 lim‏ 5 225 
3ع دهاع ع لاع 0 00070000 
x‏ 
0.25 
0.25 
0.25 
١ )1 )11‏ النهايات متسس صمد رو سات اين اسح سجس رمسو جنع DUO‏ 
يي 2-212 = et‏ 00 
جدول التخيرات 
00+ 0 0 3 
5 0 س A0)‏ 07 
2 ت 60 0.25 
x‏ 
)١ 62‏ (4) مستقيم مقارب .. 0.25 
دراسة الوضعية 0.50 
ب) 1=( يكافئ =× 0.25 
تيد دير 8 200000000 
ج) مبرهنة القيم المتوسطة 025[ 2 
التمثيل البياذ 
0.5 
) مناقشة حلول المعاداة المعطاة حسب قيم ” 0,75 


e 165) 


